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Aufgabe 1 (2 Punkte)

Sei X eine Riemannsche Fläche und ω ∈ Ω1(X) \ {0} und

vol(X,ω) :=
i

2

∫∫

X

ω ∧ ω̄.

Zeige
vol(X,ω) ∈ R>0 ∪ {∞}

und dass für eine Translationsfläche (mit ω = dz bezüglich der Karten eines
Translationsatlasses) dies genau der euklidische Flächeninhalt ist.

Aufgabe 2 (5 Punkte)

Sei L(a,b) die L-Fläche mit Schenkellängen a und b und ω die durch dz definierte
Differentialform. Zeige, dass SL(L(a,b), ω) genau dann zwei Elemente der Form

(

1 α

0 1

)

,

(

1 0
β 1

)

∈ SL2(R) \ {Id}

enthält, wenn eine der beiden folgenden Bedingungen erfüllt ist:

1. a, b ∈ Q oder

2. es gibt ein quadratfreies d ∈ N>1 mit a, b ∈ Q(
√
d)\Q und für a = x+y

√
d

mit x, y ∈ Q gilt b = (1 − x) + y
√
d.

Aufgabe 3 (5 Punkte)

Sei L(2,2) die L-Fläche mit Schenkellängen 2 und 2 und ω die durch dz definierte
Differentialform. Berechne SL(L(2,2), ω) und hol(L(2,2), ω).

Aufgabe 4 (4 Punkte)

Sei W die Translationsfläche, die man erhält, indem man in folgender Konstel-
lation von Einheitsquadraten im R2 via Translationen A mit A′ usw. verklebt.
Zeige, dass die Veech-Gruppe von W genau SL2(Z) ist.
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