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Es sei K immer ein Korper.

Aufgabe 1 Es sei V ein K-Vektorraum. Weiter seien v, ..., v, € V. Zeige:
a) Furalle A € K gilt: [0y,...,0;,...,0j,...,0,] = [01,...,0: + Avj, ..., 0;,...,0,4].
b) Firalle A € K\ {0} gilt: [v4,...,0;,...,0,] = [v1,..., AV, ..., 0,].

o) [v1,...,0...,0j,..., 0] = [01,...,0,...,0i,...,04].

Aufgabe 2 Es sei
u=1[(1,0,1),(2,-1,1),(0,1,1)] € R®.

Bestimme eine Basis von U.

Aufgabe 3 Wir konnen Vektoren auch als Spalten schreiben, wenn wir K" als K™
auffassen. Wie bestimmt man eine Basis von

I

Aufgabe 4 Erginze die Basis von U aus Aufgabe 2 zu einer Basis von R®. Gibt es
mehrere Moglichkeiten, dies zu tun?
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Aufgabe 5 Es sei K ein Korper und V ein K-Vektorraum. Weiter seien vy, ...,v, € V.
Welche der folgenden Aussagen sind richtig?

(i) Wenn {vy, ..., v,} linear abhédngig ist, dann ldsst sich jedes v; als Linearkombination
der tibrigen Vektoren aus {vy, ..., v,} darstellen.

(i) Wenn es ein x € V gibt, so dass sich x eindeutig als Summe der v; schreiben lasst,
dann ist {vy, ..., v,} linear unabhéangig.

(iii) Wenn {vy,...,v,} linear unabhdngig ist, so ist fiir beliebiges x € V auch {v; +
X,...,0, + x} linear unabhéingig.



